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สาระ/มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวชี้วัด 
เอกสารประกอบการเรยีนการสอนชุดที ่1 ล าดับ 

 
 

สาระ 
 สาระที่  4 พีชคณิต 
 สาระที่  6 ทักษะกระบวนการคณิตศาสตร์ 
 

มาตรฐานการเรียนรู้ 
มาตรฐาน ค 4.1 เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป (pattern) ความสัมพันธ์ และฟังก์ชัน 
มาตรฐาน ค 6.1 มีความสามารถในการแก้ปัญหา  การให้เหตุผล  การสื่อสาร  การสื่อ

ความหมายทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์ และ
เชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

 

ตัวชี้วัด 
 ค 4.1 ม.4-6/4 เข้าใจความหมายของล าดับและหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 

ค 6.1 ม.4-6/1 ใช้วิธีการที่หลากหลายในการแก้ปัญหา 
ค 6.1 ม.4-6/2  ใช้ความรู้  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ และเทคโนโลยีในการ

แก้ปัญหาในสถานการณ์ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม 
ค 6.1 ม.4-6/3 ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจและสรุปผลได้อย่างเหมาะสม 
ค 6.1 ม.4-6/4  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร การสื่อความหมาย  

และการน าเสนอได้อย่างถูกต้อง และชัดเจน 
ค 6.1 ม.4-6/5  เชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ในคณิตศาสตร์   และน าความรู้   หลั กการ  

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ไปเชื่อมโยงกับศาสตร์อ่ืน ๆ   
ค 6.1 ม.4-6/6   มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
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จุดประสงค์การเรียนรู ้
เอกสารประกอบการเรียนการสอนชุดที่ 1 ล าดับ 

 
 

1. ด้านความรู้  (K) 
1.1 นักเรียนสามารถบอกความหมายของล าดับได้ 
1.2 นักเรียนสามารถบอกความหมายของล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ได้ 
1.3 นักเรียนสามารถเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ได้ 
1.4 นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 

 

2. ด้านทักษะกระบวนการ  (P) 
2.1 นักเรียนมีความสามารถในการแก้ปัญหา 
2.2 นักเรียนมีความสามารถในการให้เหตุผล 
2.3 นักเรียนมีความสามารถในการสื่อสาร  สื่อความหมายและการน าเสนอ 

 

3. ด้านคุณลักษณะ (A) 
3.1  มีระเบียบวินัย 
3.2  มีความรับผิดชอบ 
3.3  สามารถท างานอย่างเป็นระบบ 
3.4  ตระหนักในคุณค่าและมีเจตคติท่ีดีต่อคณิตศาสตร์ 
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แบบทดสอบก่อนเรียน เรื่อง ล าดับและอนุกรม 
ชุดที่ 1 ล าดับ 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5 
 

ค าชี้แจง  1)  แบบทดสอบก่อนเรียนชุดที่ 1  ใช้ทดสอบความรู้ของนักเรียนก่อนเรียน เรื่อง  ล าดับ  
                 จ านวน 10 ข้อ 
   2)  ให้นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว แล้วท าเครื่องหมาย × ลงใน 
                 กระดาษค าตอบ 
   3)  ใช้เวลาในการทดสอบ  20 นาที 
 

1.  ฟังก์ชันในข้อใดต่อไปนี้เป็นล าดับ 
 ก.  f = {(1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8), (6, 10)}  

ข.  f = {(5, 1), (4, 3), (3, 5), (2, 9)}  
ค.  f = {(1, -1), (2, 1), (3, -1), (4, 1), (5, -1)}  
ง.  f = {(3, 1), (6, 2), (9, 3), (12, 4), (15,5)} 
 

2.  ฟังก์ชันในข้อใดต่อไปนี้ไม่เป็นล าดับ 
ก.  f = {(x,y)|y = x-1 เมื่อ x I }    
ข.  f = {(x,y)|y = x2+3 เมื่อ x N}  
ค.  f = {(x,y)|y = -x2-1 เมื่อ x  I+ }   
ง.  f = {(x,y)|y = 2x เมื่อ x = 1, 2, 3, …, 10}  
 

3.  ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
 ก.  5, 7, 9, 11, 13, 15   เป็นล าดับอนันต์   

ข.  -5, -3, -1, 1, 3, 5, ...  เป็นล าดับจ ากัด 
 ค.  an = -2n+1  เป็นล าดับจ ากัด    

ง.  an = 
2n
1  เมื่อ n  I+ เป็นล าดับอนันต์ 

 

4.  สี่พจน์แรกของล าดับ  an  = 3n-2 ตรงกับข้อใด 
 ก.  1, 4, 7, 10      

ข.  1, 3, 5, 7 
 ค.  1, 5, 8, 11      

ง.  1, 3, 7, 11 
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5.  สี่พจน์แรกของล าดับ  an  = 
 1nn

n


ตรงกับข้อใด 

 ก.  
20
1,

12
1,

6
1,

2
1      

ข.  
20
4,

12
3,

6
2,

2
1   

 ค.  
8
4,

6
3,

4
2,

2
1       

ง.  
54
1,

18
1,

6
1,

2
1

 
 

6.  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับ  18, 13, 8, 3, …  ตรงกับข้อใด 
 ก.  -1, -5      

ข.  -2, -6 
 ค.  -2, -7      

ง.  -1, -7 
 

7.  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับ  1, 6, 16, 31, …  ตรงกับข้อใด 
 ก.  36, 46      

ข.  41, 56 
 ค.  51, 66      

ง.  51, 76 
 

8.  พจน์ทั่วไปของล าดับ  1, 5, 9, 13, … ตรงกับข้อใด 
ก.  an = 3n+4      
ข.  an = 5n-4 

 ค.  an = 4n-3      
ง.  an = 4n+3 

 

9.  พจน์ทั่วไปของล าดับ  2, 8, 16, 26, … ตรงกับข้อใด 
ก.  an =  n2+3n-2     
ข.  an =  n2-3n+2 

 ค.  an =  2n2      
ง.  an  =  3n2-3n+2 

 

10.  พจน์ที่  10  ของล าดับ 4, 7, 10, 13, 16,…  ตรงกับข้อใด 
ก.  34        
ข.  33 

 ค.  32        
ง.  31 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรูท้ี่ 1.1 เร่ือง ความหมายของล าดับ 

 
 

1. ล าดับ (Sequence) 
1.1  ความหมายของล าดับ 
       พิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปต่อไปนี้ 

 

 
 
       

   1         2              3                    4                       5                          6 

ในแบบรูปข้างต้น พบว่า ล าดับที่ของรูปและจ านวนจุดในรูปมีความสัมพันธ์กัน  ดังนี้ 
 

  รูปที่ 1 2 3 4 5 6 
จ านวนจุด 1 3 6 10 15 21 

      

 จากตารางจะเห็นว่า ความสัมพันธ์ของล าดับของรูปและจ านวนจุดในแต่ละรูป  เขียนเป็นฟังก์ชัน
ได้ดังนี้   f  =  {(1, 1), (2, 3), (3, 6), (4, 10), (5, 15), (6, 21)}  ซึ่งมีโดเมนเป็น {1, 2, 3, 4, 5, 6} 
และมีเรนจ์เป็น {1, 3, 6, 10, 15, 21}  
  
  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวกหรือสับเซตของจ านวนเต็มบวกในรูป                         
{1, 2, 3, …, n}  เรียกว่า ล าดับ  
 

  
ตัวอย่างของล าดับ 
 

ที ่ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน 
ล าดับ 

เป็น ไม่เป็น 
1 f  =  {(1, 2), (2, 3), (3, 4), (4, 5)} {1, 2, 3, 4}   
2 f  =  {(2, 1), (4, 3), (6, 5), (8, 7)} {2, 4, 6, 8}   
3 f  =  {(1, 5), (2, 7), (3, 12), (4, 17), (5, 22)} {1, 2, 3, 4, 5}   
4 f  =  {(5, 1), (7, 2), (9, 3), (11, 4)} {5, 7, 9, 11}   
5 f  =  {(a, b)| b = 2a + 2 , a }I  {1, 2, 3, 4,…}   
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
แบบฝึกทักษะที่ 1.1 เร่ือง ความหมายของล าดับ 

 
จุดประสงค์  นักเรียนสามารถบอกความหมายของล าดับได้ 
ค าชี้แจง      จงเติมค าว่า “เป็น”  ในข้อที่เป็นล าดับ  และเติมค าว่า “ไม่เป็น”  ในข้อที่ไม่เป็นล าดับ  
                พร้อมทั้งอธิบายเหตุผล                  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ฟังก์ชัน ล าดับ เหตุผล 
1 f  =  {(1, 1), (2, 3), (3, 5), (4, 7)}   
2 f  =  {(1, 0), (3, 1), (5, 2), (7, 3), (9, 4)}   
3 f  =  {(1, 10), (-1, -15), (2, 25), (-2, -30)}   
4 f  =  {(1, 1), (2, 

2
1 ), (3, 

3
1 )}   

5 f  =  {(1, 1), (2, 4), (3, 8), (4, 16)}   
6 f  =  {(5, 3), (3, 12), (4, 27)}   
7 f  =  {(x, y)| y = 3x เมื่อ x = 1, 2, 3, …, 10}   
8 f  =  {(x, y)| y =  x2+1 เมื่อ  x I+}   
9 f  =  {(1, 1), (2, -1), (3, 1), (4, -1)}   
10 f  =  {(2, 4), (4, 3), (6, 2), (8, 1)}   
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรูท้ี่ 1.2 เร่ือง ล าดับจ ากัดและล าดับอนันต ์

 

1.2  ล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ 
 

ในกรณีที่ฟังก์ชันเป็นล าดับที่มีโดเมนเป็น {1, 2, 3, …, n }  จะเรียกล าดับดังกล่าวว่า                       
ล าดับจ ากัด (finite sequence)  และในกรณีท่ีฟังก์ชันเป็นล าดับที่มีโดเมนเป็นเซตของ                  
จ านวนเต็มบวก จะเรียกล าดับดังกล่าวว่า ล าดับอนันต์ (infinite sequence)        
  

ในการเขียนล าดับจะเขียนเฉพาะสมาชิกของเรนจ์เรียงกันไปกล่าวคือ ถ้า a เป็นล าดับจ ากัด 
จะเขียนแทนด้วย a1, a2, a3, …, an ในกรณีที่ a เป็นล าดับอนันต์จะเขียนแทนด้วย  
a1, a2, a3, …, an, …      

เรียก  a1   ว่า พจน์ที่ 1 ของล าดับ      
        a2   ว่า พจน์ที่ 2 ของล าดับ                      
        a3   ว่า พจน์ที่ 3 ของล าดับ                      
                                                      
       an    ว่า  พจน์ที่ n หรือ พจน์ทั่วไป (general term) ของล าดับ   
 
 

 

                            นั่นคือ   a1, a2, a3, …, an       เป็นล าดับจ ากัด    
                           และ    a1, a2, a3, …, an, …   เป็นล าดับอนันต์   

 
 

ตัวอย่าง  จงเขียนล าดับจากฟังก์ชันที่ก าหนดให้ในแต่ละข้อ  พร้อมทั้งบอกล าดับที่ได้เป็นล าดับจ ากัด 
             หรือล าดับอนันต์ 

1) f = {(1, 1), (2, 3), (3, 5), (4, 7), (5, 9)}  
เขียนเป็นล าดับคือ  1, 3, 5, 7, 9  ที่มี a1 = 1, a2 = 3, a3 = 5, a4 = 7 และ a5 = 9   
มีจ านวน 5 พจน์  เป็นล าดับจ ากัด  
 

2) f = {(1, 10), (2, 20), (3, 30), (4, 40)}  
เขียนเป็นล าดับคือ 10, 20, 30, 40  ที่มี a1 = 10,  a2 = 20,  a3 = 30  และ  a4 = 40                  
มีจ านวน 4 พจน์  เป็นล าดับจ ากัด  
 

3)  f = {(a,b)| b = 2a+1  เมื่อ a  1, 2, 3, …, 10 }   
     เขียนเป็นล าดับคือ  3, 5 ,7 , …, 21ที่มี a1 = 3 , a2 =  5, a3 = 7, และ a10 =  21   
     มีจ านวน 10 พจน์  เป็นล าดับจ ากัด   

มีพจนส์ุดท้าย 

ไม่มีพจน์สุดท้าย 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรูท้ี่ 1.2 เร่ือง ล าดับจ ากัดและล าดับอนันต ์

 
 

          4)    f = {(x,y)| y =  
2

1xx  , Nx }     

                เขียนเป็นล าดับคือ  1, 3, 6, 10, …  ที่มี a1 = 1, a2 = 3, a3 = 6, a4 = 10   
                และมีจ านวนไปเรื่อย ๆ  เป็นล าดับอนันต์   

 

          5)    f = {(x,y)| y = 3x-2 , x  I  }     
                เขียนเป็นล าดับคือ  1, 4, 7, 10, …  ที่มี a1 = 1, a2 = 4, a3 = 7, a4 = 10   
                และมีจ านวนไปเรื่อย ๆ  เป็นล าดับอนันต์   
  

 
หมายเหตุ    ในกรณีท่ีก ำหนดล ำดับโดยพจน์ทั่วไป ถ้ำไม่ได้ระบุสมำชิกในโดเมนให้ถือว่ำล ำดับนั้น 

                   เป็นล ำดับอนันต์ 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
แบบฝึกทักษะที่ 1.2 เร่ือง ล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ 

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถบอกความหมายของล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ได้ 
ค าชี้แจง     จงบอกว่าข้อใดต่อไปนี้เป็นล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์  

1) 4, 7, 10, 13, 16, … 
ตอบ 
 

2) 2, 5, 8, 11, 14 
ตอบ 
 

3) 1, 4, 9, 16, 25, … 
ตอบ 

 

4) 6, 10, 14, 18, 22, 26 
ตอบ 
 

5) -1, -3, -5, -7 ,… 
ตอบ 

 

6) an = 2n+5 เมื่อ n = 1, 2, 3, … 
ตอบ 
 

7) an = 4n  เมื่อ n = 1, 2, 3, 4 
ตอบ 

 

8) an = n+7 เมื่อ  n  I   
ตอบ 
 

9)  an = 
1n

n


  เมื่อ n = 1, 2, 3, …, 9 

ตอบ 
 

10)  an = -4n-1  
 ตอบ 

 
ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็น {1, 2, 3, …, n }      เรียกว่าล าดับ......................... 
ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็น {1, 2, 3, …, n, … }  เรียกว่าล าดับ......................... 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรู้ที่ 1.3 เร่ือง การเขียนล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ 

 

1.3  การเขียนล าดับจ ากัดและล าดับอนันต ์
 

การเขียนล าดับ  เขียน ได้ 2 แบบ 
1. แบบแจกแจงพจน์ 
2. แบบพจน์ทั่วไป 

  

การเขียนล าดับแบบแจกแจงพจน์    จะเขียนเฉพาะสมาชิกของเรนจ์เรียงกันไป   
เช่น  1, 3, 6, 10, 15  เป็นล าดับจ ากัด  และ  -1, -3, -5, -7, -9, ….  เป็นล าดับอนันต์       
 

การเขียนล าดับแบบพจน์ทั่วไป   จะต้องระบุสมาชิกในโดเมนด้วย  ถ้าไม่ระบุสมาชิกในโดเมน                    
ให้ถือว่าล าดับนั้นเป็นล าดับอนันต์ 

เช่น  an =  
2

1nn   เมื่อ  n  {1, 2, 3, 4, 5}  เป็นล าดับจ ากัด  และ  an = -2n+1 เป็นล าดับ

อนันต์   
  

ตัวอย่างที่ 1  จงเขียนสี่พจน์แรกของล าดับต่อไปนี้ 
1.  an =  5n-2    
วิธีท า                   จาก   an  =  5n-2   
                                  a1  =  5(1)-2  =  3 
                                  a2  =  5(2)-2  =  8 
                                  a3  =  5(3)-2  =  13 
                                  a4  =  5(4)-2  =  18 
                        ดังนั้น  สีพ่จน์แรกของล าดับนี้ คือ  3, 8, 13, 18 

2.  an =  n2             

วิธีท า                 จาก     an  =   n2    

                                  a1  =   12   =  -2 

                                  a2  =   22   =  4 

                                  a3  =   32   =  -8 

                                  a4  =   42   =  16 
                        ดังนั้น  สีพ่จน์แรกของล าดับนี้ คือ  -2, 4, -8, 16 

แทนค่ำ n ด้วย 1, 2, 3 และ 4 

แทนค่ำ n ด้วย 1, 2, 3 และ 4 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรู้ที่ 1.3 เร่ือง การเขียนล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ 

 
   ตัวอย่างที่ 2   ก าหนด an =  5-2n   เมื่อ  n   {1, 2, 3, …, 9}  จงเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ 

     วิธีท า        จาก      an  =  5-2n   เมื่อ  n   {1, 2, 3, …, 9}    

   a1  =  5-2(1)   =  3 
                               a2  =  5-2(2)   =  1 
                               a3  =  5-2(3)   =  -1 
                                
 
            a9  =  5-2(9)   =  -13 
                        ดังนั้น  ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ  3, 1, -1, …, -13 
 

   ตัวอย่างท่ี 3  จงหาสองพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้  
     (1)  2, 6, 10, 14, …     

(2)  200, 195, 190, 185, ….     
(3)  1, 3, 7, 13, … 

 

วิธีท า     (1)     2      ,     6       ,     10     ,      14       ,      18      ,    22              
   
                         +4          +4          +4           +4             +4 
              ดังนั้น  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับนี้  คือ 18  และ 22 
 

                  (2)     200      ,     195     ,    190     ,     185     ,    180     ,    175              
   
                            -5              -5             -5             -5              -5 
              ดังนั้น  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับนี้  คือ 180  และ 175 
            (3)         1        ,      3     ,      7     ,      13     ,    21     ,     31 
     
                               +2          +4          +6           +8          +10 
              ดังนั้น  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับนี้  คือ  21  และ 31 
 

เพิ่มทีละ  4 

ลดทีละ  5 

เพิ่มทีละ  2, 4, 6, 8, … 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 

แบบฝึกทักษะที่ 1.3 เร่ือง การเขียนล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ 
 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ได้ 
ค าชี้แจง      1) ให้นักเรียนเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ โดยการเติมค าตอบลงในช่องว่างในแต่ละข้อ 
                ให้สมบูรณ์ 
 

1.1)       
           an  =    2n+3 

 a1  =    ……………………………….. 
 a2  =    ……………………………….. 
 a3  =    ……………………………….. 
 a4  =    ……………………………….. 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ.......................................... 
 

1.2)       
           an  =    -1+5n 

 a1  =    ……………………………….. 
 a2  =    ……………………………….. 
 a3  =    ……………………………….. 
 a4  =    ……………………………….. 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ.......................................... 

1.3)       
           an  =    3n 2 -1 

 a1  =    ……………………………….. 
 a2  =    ……………………………….. 
 a3  =    ……………………………….. 
 a4  =    ……………………………….. 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ.......................................... 

1.4)       

           an  =  
1n2

4


  

 a1  =    ……………………………….. 
 a2  =    ……………………………….. 
 a3  =    ……………………………….. 
 a4  =    ……………………………….. 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ.......................................... 
 

 
           2)  ให้นักเรียนหาสองพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 
 

2.1)  1, 6, 11, 16, ……, ….…                  2.2)  1, 3, 7, 13, ……, ….… 
 

2.3)  100, 99, 97, 94, ……, ….…                  2.4)  5, 10, 30, 120, ……, ….… 
 

2.5)  1, 4, 16, 64, ………, …….…                  2.6)  729, 243, 81, 27, ……, …... 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
 ใบความรูท้ี่ 1.4 เร่ือง การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 

1.4  การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 
 
  การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ คือ  การเขียนแสดงพจน์ทั่วไป an ในรูปที่มี n เป็นตัวแปร   
และเม่ือ n แทนด้วยสมาชิกในเซต {1, 2, 3, …, m} แล้วได้พจน์ที่ 1, 2, 3, …, m  ของล าดับ               
ตรงตามท่ีก าหนด 
          วิธีการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้การสังเกตความสัมพันธ์ของพจน์ต่าง ๆ และ
ความสัมพันธ์ระหว่างพจน์กับล าดับที่ของพจน์ดังตัวอย่างต่อไปนี้  
ตัวอย่าง  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับต่อไปนี้ 
       (1)  5, 8, 11, 14, 17, 20, …                      (2)  15, 11, 7, 3, …   
       (3)  

2
1 , 

3
2 , 

4
3 ,

5
4 , 

6
5                               (4)  1, 3, 9, 27                        

วิธีท า   (1)   จาก     5, 8, 11, 14, 17, 20, … 
            จะได้    5      ,      8       ,      11       ,      14      ,     17       ,       20 

 

                        +3            +3            +3            +3            +3 
พิจารณาพจน์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 

                               a1   =    5      =    3(1)+2  
                               a2   =   8       =    3(2)+2 
                               a3   =   11     =    3(3)+2 

                          a4   =   14     =    3(4)+2 
                          a5   =   17     =    3(5)+2 
                          a6   =   20     =    3(6)+2 
 

ดังนั้น พจน์ทั่วไปของล าดับนี้คือ   an = 3n+2   
  

(2)  จาก   15, 11, 7, 3, …   
พิจารณาพจน์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 

                                a1  =   15     =    -4(1)+19  
                                a2  =   11     =    -4(2)+19 
                                a3  =   7       =    -4(3)+19 

                           a4  =   3       =    -4(4)+19 
 

ดังนั้น พจน์ทั่วไปของล าดับนี้คือ   an = -4n+19   

สังเกตควำมสัมพันธ์นี้เพิม่ขึ้นทีละ 3 

ทุกพจน์จะมี  3 

1, 2, 3, 4, 5, 6 ,… เป็นค่ำ n  

สังเกตควำมสัมพันธ์นีล้ดลงทีละ 4  

1, 2, 3, 4, … เป็นค่ำ n  
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
 ใบความรูท้ี่ 1.4 เร่ือง การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 
 

(3) จาก  
2
1 , 

3
2 , 

4
3 ,

5
4 , 

6
5                                   

พิจารณาพจน์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี้  
                            a1  =  

2

1   =  
11

1


  

                            a2  =  
3

2   =  
12

2


 

                            a3  =  
4

3   =  
13

3


 

                       a4  =  
5

4   =  
14

4


 

                       a5  =  
6

5   =  
15

5


 

ดังนั้น พจน์ทั่วไปของล าดับนี้ an =  
1n

n


 เมื่อ  n = {1, 2, 3, 4, 5}   

(4) จาก  1, 3, 9, 27 
พิจารณาพจน์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 

                            a1  =  1    =  30  =   31-1  
                            a2  =  3    =  31  =   32-1 
                            a3  =  9    =  32  =   33-1 

                       a4  =  27  =  33  =   34-1 
ดังนั้น พจน์ทั่วไปของล าดับนี้คือ  an  =  3n-1  เมื่อ n = {1, 2, 3, 4}   
 
ข้อสังเกต   
1. กำรหำพจน์ท่ัวไปของล ำดับที่ก ำหนดจ ำนวนพจน์น้อยเกินไป  อำจท ำให้เรำหำพจน์ท่ัวไปได้

ต่ำงกัน  เนื่องจำกล ำดับที่ต่ำงกันอำจมีพจน์แรก ๆ เหมือนกัน 

2. เมื่อหำพจน์ท่ัวไปของล ำดับที่ก ำหนดให้ได้แล้ว  ควรแทนค่ำ n ใน  an ด้วยสมำชิก 1, 2, 3, … 

เพื่อตรวจสอบว่ำ an  ที่หำได้เป็นพจน์ท่ัวไปของล ำดับที่ก ำหนดใหจ้ริงหรือไม่  โดยดูว่ำ                     
พจน์ที่ได้จำกกำรแทนค่ำดังกล่ำวเป็นไปตำมที่ก ำหนดให้หรือไม ่

3. กำรก ำหนดล ำดับอนันต์จะเขยีนพจน์ทั่วไปก ำกับไว้กับกำรเขียนล ำดบัเสมอเพื่อสื่อสำรให้ทรำบ

ว่ำจะกล่ำวถึงล ำดับใด  เช่น 
2

1 , 
3

2 , 
4

3  , … , 
1n

n


, … ยกเว้นในกรณีที่ระบุได้วำ่ล ำดับ

อนันต์นั้นมีควำมสัมพันธ์ที่ชัดเจนว่ำจะหำพจน์ถัดจำกพจน์แรก ๆ ได้อย่ำงไร เช่น 1, 2, 3, 4, … 
 

พิจารณาตัวเศษแต่ละพจน์อยู่ในลักษณะเรียงกันเป็น  
1, 2, 3, 4, 5  ดังนั้นพจน์ที่ n  ของตัวเศษคือ  n 

พิจารณาตัวส่วนแต่ละพจน์อยู่ในลักษณะเรียงกันเป็น 
2, 3, 4, 5, 6  ดังนั้นพจน์ที่ n  ของตัวสว่นจะได้จำก  
n+1 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
แบบฝึกทักษะที่ 1.4 เร่ือง การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
ค าชี้แจง      ให้นักเรียนเขียนล าดับที่ก าหนดให้แต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปพจน์ทั่วไป หรือพจน์ที่ n 
  

1) -3, 2, 7, 12, 17 
 
  an  =   .......................................... 

2) 2, 5, 8, 11, 14, 17 
  

  an  =   .......................................... 
 

3) 12, 19, 26, 33, … 
 
  an  =   .......................................... 

4) 1, 
4
1 , 

9
1 ,

16
1 , … 

  an  =   .......................................... 
 

5) 13, 11, 9, 7, … 
 

  an  =   ..........................................  

6) -3, 0, 3, 6, … 
 

    an  =   .......................................... 
 

7) 16, 8, 4, 2, … 
 

  an  =   .......................................... 

8) 3, 5, 9, 17, … 
 

  an  =   .......................................... 
 

9) 0.3, 0.03, 0.003, 0.0003, … 
 

  an  =   .......................................... 

10)  11
5,

9
4,

7
3,

5
2,

3
1

 
  
  an  =   .......................................... 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรูท้ี่ 1.5 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างชั้นเดียว) 

 

1.5  การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป 
             

             วิธีการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนามที่มีลักษณะผลต่างของพจน์ที่อยู่
ติดกันมีค่าเท่ากันตลอด  นั่นคือ  มีผลต่างชั้นเดียว  เช่น  1, 6, 11, 16  จะเห็นได้ว่า ผลต่างของพจน์
ที่อยู่ติดกันมีค่าเท่ากับ  5  โดยตลอด (พจน์หลังลบด้วยพจนห์น้าทีอ่ยู่ติดกัน) 

 

                              1          6           11         16           
                                   5           5           5             
 

         พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป an  =  an+b    
 
 

ตัวอย่าง   จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  1, -1, -3, -5, -7, … 
 วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้พิจารณาผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกันมีค่าเท่ากับ  -2 

                             1          -1           -3          -5          -7          
                                  -2          -2          -2           -2  
     ดังนั้น  พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป    an  =  an+b    

แทน n = 1  เนื่องจาก   a1 =  1    จะได้  1  =  a+b   …………(1) 
            a2 = -1    จะได้  -1  =  2a+b   …………(2)
 จาก (1)       จะได้   a  =  1-b 
 แทนค่า        a  =  1-b       ใน  (2)   
 จะได้                  -1   =  2(1-b)+b 
      -1   =   2–2b+b  
            2b-b   =   2+1 
       b   =   3 
 จาก     a    =   1-b           แทนค่า  b = 3 
 จะได้                  a    =   1-3 
       a    =   -2 
 ดังนั้น  an    =  -2n+3 
 

 
 

  จาก        1  =  a+b 
          a+b  = 1 
ดังนั้น        a   = 1-b 
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ตรวจสอบว่า  an   ที่หาได้เป็นพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ 
จาก    an  =  -2n+3 
  a1  =  -2(1)+3  =  1 
  a2  =  -2(2)+3  =  -1 
  a3  =  -2(3)+3  =  -3 
  a4  =  -2(4)+3  =  -5 

a5  =  -2(5)+3  =  -7 
จะเห็นว่า a1, a2, a3, a4, a5  เท่ากับคา่ที่ก าหนดให ้
ดังนั้น    an  =  -2n+3 
 
 
 



 
 

 
 

เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
แบบฝึกทักษะที่ 1.5 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างชั้นเดียว) 

 

จุดประสงค์   นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
ค าชี้แจง       ให้นักเรียนแสดงการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 

1) -1, -4, -7, -10, …   
วิธีท า   
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2) 5, 9, 13, 17, 21, … 
วิธีท า   

………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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    เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรู้ที่ 1.6 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างสองชั้น) 

 

1.6  การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป 
 

วิธีการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนามที่มีลักษณะผลต่างครั้งแรกไม่เท่ากัน                                   
แต่ผลต่างครั้งที่  2  เท่ากันตลอด  นั่นคือ  มีผลต่างสองชั้น  เช่น  1, 4, 9, 16, 25  จะเห็นได้ว่า  
ผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันมีค่าไม่เท่ากัน  แต่ถ้าหาผลต่างครั้งที่  2  จะมีค่าเท่ากัน  ดังภาพต่อไปนี้ 

                                  1          4           9           16          25    
 ผลต่างครั้งที่  1                   3           5           7            9 
 ผลต่างครั้งที่  2                         2          2           2 

 

พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป  an  =  an2+bn+c    
 

 
ตัวอย่าง   จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  0, 5, 12, 21, 32, … 

วิธีท า จากล าดบัที่ก าหนดให้พิจารณาผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  
                                  0          5           12          21          32    
 ผลต่างครั้งที่  1                   5           7           9            11 
 ผลต่างครั้งที่  2                         2          2           2 

             จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่ 2 มีค่าเท่ากับ  2 
ให้พจน์ทั่วไปของล าดบัอยู่ในรูป      an  =  an2+bn+c 
แทน  n  = 1 จะได ้ a1   =  0   =   a+b+c   …………(1) 

แทน  n  = 2 จะได ้ a2   =  5   =   4a+2b+c   …………(2) 

แทน  n  = 3 จะได ้ a3   =  12  =   9a+3b+c  …………(3) 
แก้ระบบสมการเพื่อหา a, b  และ c  ดังนี ้

(2) - (1) จะได้   3a+b   =   5   …………(4) 
(3) - (2) จะได้   5a+b   =   7   …………(5) 
(5) - (4) จะได้    2a      =   2  
      a       =   1 
แทนค่า a = 1  ใน (4)  จะได้    3(1)+b =   5 
           b  =  5-3 

       b  =   2 
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    เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
ใบความรู้ที่ 1.6 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างสองชั้น) 

 
 

แทนค่า a =  1 และ b =  2  ใน (1)  จะได้   1+2+c =   0 
             3+c =   0 

            c =  -3  
   ดังนั้น   an  =  n2+2n-3  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

ตรวจสอบว่า  an  ที่หาได้เป็นพจน์ท่ัวไปของล าดับที่ก าหนดให ้

จาก an =  n2+2n-3 

     a1  =  12+2(1)-3  = 0 

a2  =  22+2(2)-3  = 5 

a3  =  32+2(3)-3  = 12 

a4  =  42+2(4)-3  = 21 

a5  =  52+2(5)-3  = 32 

จะเห็นว่า a1, a2, a3, a4, a5  เท่ากับค่าที่ก าหนดให้  ดังนั้น   an  =  n2+2n-3 
 

เอ?้... ถ้าผลต่างท่ีเท่ากันอยู่ในครั้งที่ 3 ล่ะ เราจะหาพจน์ทั่วไปยังไงดี
หนอหาพจน 

เราจะอธิบายให้..... 
วิธีกำรหำพจน์ท่ัวไปโดยใช้ฟังก์ชันพหุนำม  เมื่อหำผลต่ำงระหว่ำง

พจน์สองพจน์ของล ำดับ  และหำผลตำ่งของผลต่ำงจนได้ค่ำคงตัวแล้วต้องนับว่ำ                  
หำผลต่ำงครั้งท่ีเท่ำใดจึงจะไดค้่ำคงตัว  ถ้ำเป็นผลตำ่งครั้งท่ี  k  พหุนำมที่ใช้
เป็นพจน์ท่ัวไปจะเป็นพหุนำมดีกร ี k  ดังนั้น  ถ้ำผลตำ่งที่เท่ำกันอยู่ในครั้งที่ 3               

จะได้พจน์ท่ัวไป  คือ  an  =  an3+bn2+cn+d   นั่นเอง 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
แบบฝึกทักษะที่ 1.6 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างสองช้ัน) 

 

จุดประสงค์    นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
ค าชี้แจง        ให้นักเรียนแสดงการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม   

1) 2, 9, 22, 41, 66, … 
วิธีท า   
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2) 1, 4, 9, 16, 25, … 
   วิธีท า   

………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 

ถ้ำคุณไม่ลอง ถ้ำคุณไม่ลอง ''ก้ำวก้ำว ''  จะไม่มีวันรูเ้ลยว่ำ จะไม่มีวันรูเ้ลยว่ำ ''ข้ำงหน้ำข้ำงหน้ำ ''  เป็นอย่ำงไรเป็นอย่ำงไร  
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แบบทดสอบหลังเรียน เรื่อง ล าดับและอนุกรม 
ชุดที่ 1 ล าดับ 

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5 
 
ค าชี้แจง  1)  แบบทดสอบหลังเรียนชุดที่ 1  ใช้ทดสอบความรู้ของนักเรียนหลังเรียน เรื่อง ล าดับ  
                 จ านวน 10 ข้อ 
   2)  ให้นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว แล้วท าเครื่องหมาย × ลงใน 
                 กระดาษค าตอบ 
   3)  ใช้เวลาในการทดสอบ  20 นาที 
 

1.  ฟังก์ชันในข้อใดต่อไปนี้ไม่เป็นล าดับ 
ก.  f = {(x,y)|y = x-1 เมื่อ x I }    
ข.  f = {(x,y)|y = x2+3 เมื่อ x N}  
ค.  f = {(x,y)|y = -x2-1 เมื่อ x I+}   
ง.  f = {(x,y)|y = 2x เมื่อ x=1, 2, 3, …, 10}  
 

2.  ฟังก์ชันในข้อใดต่อไปนี้เป็นล าดับ 
 ก.  f = {(1, 2), (2, 4), (3, 6), (4, 8), (6, 10)}  

ข.  f = {(5, 1), (4, 3), (3, 5), (2, 9)}  
ค.  f = {(1, -1), (2, 1), (3, -1), (4, 1), (5, -1)}  
ง.  f = {(3, 1), (6, 2), (9, 3), (12, 4), (15, 5)} 
 

3.  ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
 ก.  5, 7, 9, 11, 13, 15  เป็นล าดับอนันต์   

ข.  -5, -3, -1, 1, 3, 5, ...  เป็นล าดับจ ากัด 
 ค.  an  = -2n+1  เป็นล าดับจ ากัด    

ง.  an  = 2n
1  เมื่อ n  I+ เป็นล าดับอนันต์ 

 

4.  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับ  18, 13, 8, 3, …  ตรงกับข้อใด 
 ก.  -1, -5      

ข.  -2, -6 
 ค.  -2, -7      

ง.  -1, -7 
 

5.  พจน์ถัดไปสองพจน์ของล าดับ  1, 6, 16, 31, …  ตรงกับข้อใด 
 ก.  36, 46      

ข.  41, 56 
 ค.  51, 66      

ง.  51, 76 
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6.  สี่พจน์แรกของล าดับ  an  = 
 1nn

n


 ตรงกับข้อใด 

 ก.  
20
1,

12
1,

6
1,

2
1      

ข.  
20
4,

12
3,

6
2,

2
1   

 ค.  
8
4,

6
3,

4
2,

2
1       

ง.  
54
1,

18
1,

6
1,

2
1  

 

7.  สี่พจน์แรกของล าดับ  an  = 3n-2 ตรงกับข้อใด 
 ก.  1, 4, 7, 10      

ข.  1, 3, 5, 7 
 ค.  1, 5, 8, 11      

ง.  1, 3, 7, 11 
 

8.  พจน์ทั่วไปของล าดับ  1, 5, 9, 13, … ตรงกับข้อใด 
ก.  an  =  3n+4      
ข.  an  =  5n-4 

 ค.  an  =  4n-3      
ง.  an  =  4n+3 

 

9.  พจน์ที่  10  ของล าดับ 4, 7, 10, 13, 16,…  ตรงกับข้อใด 
ก.  34        
ข.  33 

 ค.  32        
ง.  31 

 

10.  พจน์ทั่วไปของล าดับ  2, 8, 16, 26, … ตรงกับข้อใด 
ก.  an  =  n2+3n-2     
ข.  an  =  n2-3n+2 

 ค.  an  =  2n2      
ง.  an  =  3n2-3n+2 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.1 เร่ือง  ความหมายของล าดับ 

 
จุดประสงค์  นักเรียนสามารถบอกความหมายของล าดับได้ 
ค าชี้แจง     จงเติมค าว่า “เป็น”  ในข้อที่เป็นล าดับ  และเติมค าว่า “ไม่เป็น”  ในข้อที่ไม่เป็นล าดับ  
                พร้อมทั้งอธิบายเหตุผล                  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ฟังก์ชัน ล าดับ เหตุผล 
1 f  =  {(1, 1), (2, 3), (3, 5), (4, 7)} เป็น โดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
2 f  =  {(1, 0), (3, 1), (5, 2), (7, 3), (9, 4)} ไม่เป็น โดเมนไม่เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
3 f  =  {(1, 10), (-1, -15), (2, 25), (-2, -30)} ไม่เป็น โดเมนไม่เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
4 f  =  {(1, 1), (2, 

2
1 ), (3, 

3
1 )} เป็น โดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 

5 f  =  {(1, 1), (2, 4), (3, 8), (4, 16)} เป็น โดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
6 f  =  {(5, 3), (3, 12), (4, 27)} ไม่เป็น โดเมนไม่เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
7 f  =  {(x, y)| y = 3x เมื่อ x = 1, 2, 3, …, 10} เป็น โดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
8 f  =  {(x, y)| y = x2+1 เมื่อ  x I+} เป็น โดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
9 f  =  {(1, 1), (2, -1), (3, 1), (4, -1)} เป็น โดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
10 f  =  {(2, 4), (4, 3), (6, 2), (8, 1)} ไม่เป็น โดเมนไม่เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.2 เร่ือง ล าดับจ ากัดและล าดับอนันต ์

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถบอกความหมายของล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ได้ 
ค าชี้แจง      จงบอกว่าข้อใดต่อไปนี้เป็นล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์  

1) 4, 7, 10, 13, 16, … 
ตอบ  ล าดับอนันต์ 
 

2) 2, 5, 8, 11, 14 
ตอบ  ล าดับจ ากัด 
 

3) 1, 4, 9, 16, 25, … 
ตอบ  ล าดับอนันต์ 

 

4) 6, 10, 14, 18, 22, 26 
ตอบ  ล าดับจ ากัด 
 

5) -1, -3, -5, -7 ,… 
ตอบ  ล าดับอนันต์ 

 

6) an = 2n+5 เมื่อ n = 1, 2, 3, … 
ตอบ  ล าดับอนันต์ 
 

7) an = 4n  เมื่อ n = 1, 2, 3, 4 
ตอบ  ล าดับจ ากัด 

 

8) an = n+7 เมื่อ  n  I   
ตอบ  ล าดับอนันต์ 
 

9)  an = 
1n

n


    เมื่อ n = 1, 2, 3 , …, 9 

ตอบ  ล าดับจ ากัด 
 

10)  an = -4n-1 
ตอบ  ล าดับอนันต์ 

 
 ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็น {1, 2, 3, …, n }      เรียกว่าล าดับ....จ ากัด....... 
 ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็น {1, 2, 3, …, n, … }  เรียกว่าล าดับ.....อนันต์........... 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.3 เร่ือง การเขียนล าดับจ ากัดและล าดับอนันต์ 

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ได้ 
ค าชี้แจง      1) ให้นักเรียนเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ โดยการเติมค าตอบลงในช่องว่างในแต่ละข้อ 
                 ให้สมบูรณ ์
 

1.1) 

            an =    2n+3 

 a1  =    2(1)+3  =  5 
 a2  =    2(2)+3  =  7 
 a3  =    2(3)+3  =  9 
 a4  =    2(4)+3  =  11 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ 5, 7, 9, 11 
 

1.2) 

           an  =   -1+5n 
 a1  =   -1+5(1)  =  4 
 a2  =   -1+5(2)  =  9 
 a3  =   -1+5(3)  =  14 
 a4  =   -1+5(4)  =  19 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ 4, 9, 14, 19 

1.3) 

           an  =    3n 2 - 1 
 a1  =    3(1) 2 -1  =  2 
 a2  =    3(2) 2 -1  =  11 
 a3  =    3(3) 2 -1  =  26 
 a4  =    3(4) 2 -1  =  47 
 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ 2, 11, 26, 47 

1.4)   

           an  = 
  

1n2
4


  

 a1  =   
112

4


  =  4 

 a2  =   
122

4


  =  2 

 a3  =   
132

4


  =  1 

 a4  =   
142

4


  =  
2
1  

 

เขียนในรูปแจงพจน์ได้ล าดับคือ 4, 2, 1, 
2
1  

 
 

           2)  นักเรียนหาสองพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 
 

2.1)  1, 6, 11, 16, 21, 26                  2.2)  1, 3, 7, 13, 21, 31 
 

2.3)  100, 99, 97, 94, 90, 85                  2.4)  5, 10, 30, 120, 600, 3600 
 

2.5)  1, 4, 16, 64, 256, 1024                  2.6)  729, 243, 81, 27, 9, 3 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.4 เร่ือง การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
ค าชี้แจง      ให้นักเรียนเขียนล าดับที่ก าหนดให้แต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปพจน์ทั่วไป หรือพจน์ที่ n 
  

1) -3, 2, 7, 12, 17 
 
  an  =  5n-8   เมื่อ n = {1, 2, 3, 4, 5 }   

2) 2, 5, 8, 11, 14, 17 
  

  an  =   3n-1 เมื่อ n = {1, 2, 3, 4, 5, 6}   
 

3) 12, 19, 26, 33, … 
 
  an  =  7n+5 

4) 1, 
4
1 , 

9
1 ,

16
1 , … 

  an  =  
2n
1  

 
5) 13, 11, 9, 7, … 

 
  an  =   -2n+15 

6) -3, 0, 3, 6, … 
 
  an  =   3n-6 
 

7) 16, 8, 4, 2, … 
 

  an  =   25-n   

8) 3, 5, 9, 17, … 
 

  an  = 2n+1  
 

9) 0.3, 0.03, 0.003, 0.0003 
 

  an  =   n10
3  เมื่อ n = {1, 2, 3, 4 }   

10)  11
5,

9
4,

7
3,

5
2,

3
1

 
  
  an  =  

12n
n


  เมื่อ n = {1, 2, 3, 4, 5 }   
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.5 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างชั้นเดียว) 

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
ค าชี้แจง      ให้นักเรียนแสดงการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 

1) -1, -4, -7, -10, …   
วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้พิจารณาผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกันมีค่าเท่ากับ  -3 
ดังนั้น  พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป      an  =  an+b    

แทน n = 1  เนื่องจาก   a1 =  -1    จะได้   -1  =  a+b   …………(1) 
       a2 = - 4    จะได้    -4  = 2a+b   …………(2) 
จาก (1)   จะได้        a  =   -1-b 
  แทนค่า     a  =   -1-b    ใน  (2)   
  จะได้      -4   =   2(-1-b)+b 

                                           -4   =   -2-2b+b  
          2b-b   =   -2+4 
     b   =   2 
  จาก   a   =   -1-b  แทนค่า  b = 2 
  จะได้      a   =   -1-2 
     a   =   -3 
  ดังนั้น     an   =  -3n+2    

2) 5, 9, 13, 17, 21, … 
วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้พิจารณาผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกันมีค่าเท่ากับ  4 
ดังนั้น  พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป      an  =  an+b    

แทน n = 1  เนื่องจาก   a1 =  5    จะได้    5  =  a+b   …………(1) 
       a2 =  9    จะได้     9  =  2a+b   …………(2) 
จาก (1)   จะได้      a    =   5-b 
  แทนค่า   a    =   5-b    ใน  (2)   
  จะได้     9    =  2(5-b)+b 

                                           9   = 10–2b+b  
           b   = 1 
   จาก  a   =   5-b  แทนค่า  b = 1 
   จะได้    a   =   5-1 
    a   =   4 
   ดังนั้น   an    =  4n+1    
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.6 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างสองชั้น) 

 

จุดประสงค์  นักเรียนสามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
ค าชี้แจง      ให้นักเรียนแสดงการหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม   

1) 2, 9, 22, 41, 66, … 
     วิธีท า   จากล าดับที่ก าหนดให้พิจารณาผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่ 2  
                มีค่าเท่ากับ  6 

ให้พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป     an  =  an2+bn+c 
แทน  n  = 1 จะได้ a1   =    2   =   a+b+c   …………(1) 
แทน  n  = 2 จะได้ a2   =    9   =   4a+2b+c  …………(2) 
แทน  n  = 3 จะได้ a3   =    22  =   9a+3b+c  …………(3) 
แก้ระบบสมการเพ่ือหา a , b  และ c  ดังนี้ 

(2) - (1) จะได้        3a+b   =   7  …………(4) 
(3) - (2) จะได้        5a+b   =   13  …………(5) 
(5) - (4) จะได้           2a    =   6  
              a    =   3 

แทนค่า a = 3  ใน (4)  จะได้ 3(3)+b   =   7 
             b   =   7-9 

            b   =   -2 
     แทนค่า a =  3 และ b = -2  ใน (1)  จะได้   3-2+c =   2 

                     1+c =   2 
                    c =   1 

 ดังนั้น    an  =  3n2-2n+1  
2) 1, 4, 9, 16, 25, … 
วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้พิจารณาผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่ 2  
        มีค่าเท่ากับ  2 

ให้พจน์ทั่วไปของล าดับอยู่ในรูป     an  =  an2 +bn+c 
แทน  n  = 1 จะได้ a1   =  1  =   a + b + c  …………(1) 
แทน  n  = 2 จะได้ a2   =  4  =   4a + 2b + c  …………(2) 
แทน  n  = 3 จะได้ a3   =  9  =   9a + 3b + c  …………(3) 
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เอกสารประกอบการเรียนการสอน ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.6 เร่ือง การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไป (ผลต่างสองชั้น) 

 

 
แก้ระบบสมการเพ่ือหา a, b  และ c  ดังนี้ 

(2) - (1) จะได้   3a + b   =   3   …………(4) 
(3) - (2) จะได้   5a + b   =   5   …………(5) 
(5) - (4) จะได้        2a   =   2  
           a   =   1 
แทนค่า a = 1  ใน (4)  จะได้  3(1)+b  =   3 
            b  =   3-3 

        b  =  0 
    แทนค่า a = 1 และ b = 0  ใน (1)  จะได้ 1+0+c =   1 

           1+c =   1 
          c =   0 

      ดังนั้น    an  =  n2  
 

 
 
 

 

ถ้ำคุณไม่ลอง ถ้ำคุณไม่ลอง ''ก้ำวก้ำว ''  จะไม่มีวันรูเ้ลยว่ำ จะไม่มีวันรูเ้ลยว่ำ ''ข้ำงหน้ำข้ำงหน้ำ ''  เป็นอย่ำงไรเป็นอย่ำงไร  
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